Problemas de Nivel Medio y de Olimpiadas (10)

Problemas propuestos en d Campamento Matematico de verano Kangourou sans
Frontieres, Labege, Toulouse, Francia, 2003

1.Se consideran dos circunferencias, ki, ko tangentes interiores en € punto A. Seak, lade
radio menor. Se traza una tangente cualquiera, t, aks,, en uno de sus puntos, T, distinto de A. Esta

tangente cortaak; en los puntos B y C. Demostrar que BAT = TAC.

2. Lasdiagonades AD, BE y CF del hexédgono ABCDEF son concurrentesen M. Las areas de
lostridngulos AMF, FME, EMD, CMB y BMA valen, respectivamentem 1,2,3,4 y 3. ¢Cuénto vale
e &eade DCM?

3. Seana,b,c,d € [0,1]. Probar que

a b c
1+b(:Jr 1+caJr 1+ab =2

(Rallye de Alsacia 1996)

4. El cuadrildtero ABCD es ciclico. Con centrosen A,C y D se trazan circunferencias que
pasan por B. Esas tres circunferencias se cortan, evidentemente, en B, y por pares en |os puntos
X,Y,Z. Demostrar que X,Y,Z estén aineados.
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