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 Problema 2. 

 Un triángulo ABC  es tal que ABCABC
2
1+= .  

 P  es el punto del lado AB  tal que 
3
1=

PA
BP

. 

Demostrar que CPACAP ∠⋅=∠ 2 . 
 
 

Solución de Miguel Amengual Covas, Cala Figuera, Mallorca, España. 
 

 Ponemos xAB 4= , yCA =   con lo que xyBC 2+= . 
 
 El teorema del coseno aplicado al triángulo APC , con θ=∠APC , da 

 ( ) θcos323
222 ⋅⋅⋅−+= CPxCPxy  (1)  

y aplicado al BPC∆ , 
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 Eliminamos θcos  entre (1) y (2) y obtenemos 
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 Usamos finalmente el hecho que la condición ( )APACACCP +⋅=
2

 es 
equivalente a CPACAP ∠⋅=∠ 2   (ver, por ejemplo, Crux Mathematicorum 
[1976:74], [1978:278], [1996:265-267])  para obtener el resultado deseado. 
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