José Luis Diaz—Barrero

Applied Mathematics 111

Universitat Politecnica de Catalunya

Jordi Girona 1-3, C2, 08034 Barcelona. Spain
jose.luis.diazQupc.es

Problema 44. Propuesto por Juan Bosco Romero Madrquez. Amla,
Espana.

Sean b, ¢ nimeros reales positivos. Demostrar las desigualdades

b+ c? b — |
1. —Vbe < :
2 - V2

2. VP2 + 2 <\Vb+ e

Solucion por José Luis Diaz-Barrero, Barcelona, FEspana.

(1) De (b — ¢)* > 0 se deduce inmediatamente que

b% + 2
5

2+C2

bec < 1\/bc

Multiplicando por 2, sumando a ambos miembros de la de-

sigualdad anterior, y reagrupando sus términos convenientemente re-
sulta

b2—|—02_2 b b? + 2 +bc<(b—c)2
2 2 - 2

(W—@)Q < ('b\;;)Z.

Ahora, tomando raices cuadradas la desigualdad queda demostrada.

Es decir,

(2) Sumando b% 4 ¢ a ambos miembros de la desigualdad 0 < 4bv/bc+
4
6bc + 4cv/be resulta b2 + 2 < (\/5 + \/E> . v hemos terminado.



