Solucién del problema 49, por Alvaro Begué Aguado, Nueva Y ork.

Consideremos la sucesion
Ch =xa"+yb" +zc"
Como a, by ¢ son las raices del polinomio
(A—a)y(A-b)(A-c) =A% —(a+Db+C)A%+ (ab+ bc+ca)l — abc
setiene que

a™3 = (a+b+c)a™? - (ab + bc+ ca)a™! + (abc)a”
b™3 = (a+ b+ c)c™? - (ab+ bc + ca)b™? + (abc)b"

c™3 = (a+b+c)b™? — (ab+ bc + ca)c™? + (abe)c”

Multiplicando estas tres ecuaciones por x, y Y z respectivamente y sumando, obtenemos larelacion
de recurrencia

Cnsz =(a+b+c)Ch2—(ab+bc+ca)Cn + (abc)Cy
En particular,
Csz;=(a+b+c)C, - (ab+bc+ca)C; +abcCy
El enunciado del problema estaclece que Co = C; = C, = 1, asi que ya podemos completar

a®x+b3y+c®z=Cs=(a+b+c)—(ab+bc+ca)+(abc) =1-(1-a)(l-b)y(l-c)
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