Problema 57
Propuesto por J.B. Romero Mérquez, Avila, Espafia. (Modificado por € editor)
Estudiar las propiedades del triangulo especia en € que
m, (h, - 2r)=r?,
donde m, eslalongitud de la mediana desde A, h, eslalongitud de laaturadesde A, y r

es el radio del circulo inscrito.

Utilizaremos las siguientes (conocidas) relaciones, donde Ses € &eadd triangulo, y a,
b, c las medidas de BC, CA, AB respectivamente:
16S* =(a+b+c)(a+b- c)(a- b+c)(-a+b+c);
ah, =(a+b+c)r =2S;
am’ = 2%+ 2¢? - a?.
Podemos entonces escribir:
2S _atb+c,

h,=—-=r : r
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am? _ 16S? _ (a+b-c)(a-b+c) .

a® (a+b+c)’(-a+b+c) (a+b+c)(-a+b+c)’

a*&a’- (b- ¢)’U=am’gb+c)’ - U= (b* +¢)- dP§b+c) - a°Y;
a*- a’(b- ¢)’ =a*- a*§b+c) +2(b*+c*)U+2(b* +¢*) (b+c)’;
2(b*+¢*) (b+c)’ =a*gb+c)* +2(b* +¢*) - (b- ) ¥=2a% (b+c)*;

b?+ c?=a’.

Luego por lo tanto € triangulo especial debe ser rectangulo en A.
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