Problema 58, propuesto por J. B. Romero Marquez, Avila, Espaia.
Si py q son nimeros reales positivos, demostrar que
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¢En qué condiciones se verificalaigualdad?
Solucion de Andrés Sanchez Pérez, La Habana, Cuba.

Consideremos el polinomio p(x):xz- pX - g, Observemos que sus raices

p+4/p°+4q
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(x,;x,) son ambas redles, una positiva y la otra negativa: x, =

P-+p°+4q

)

X, = > X, <0 pues p vy q reales  positivos
b p’+4q>p°b 4/p’+4q>pb 0>p- 4p°+4qb 0>x, Debemos

demostrar que 1£ /p 4q X1~ %o X1 X2 Sen
p+ p +44q 4/2X ‘- X, ’

X, =|%,| =ax, =-|x,| =- b, sustituyamos:

1210 ja-b , cOMo p es positivo a- b > 0.
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Lo cual se verifica para cualquiera sean los valores positivos de a,b,a- b. La

igualdad se alcanza U +/a- b-b=0y /a-+/2b=0, 0 sea a=b’+b y
a=2b, de donde b?+b=2b0 b(b-1)=0 pero como b>0b b=la=2y
X, =2,X, =- 1. Por Vietta, p(x)=x?- x- 2b p=1q=2.
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