
Problema 60, propuesto en la Escuela Especial de Ingenieros de Montes, 
1942. 
Resolver en los números enteros la ecuación 

zxyzxyxyz ++=  
Solución de Andrés Sánchez Pérez, La Habana, Cuba. 
Como tengo tres variables, al menos 2  tienen el mismo signo. Sean estas 

0yzz,y ≥⇒ . Despejando x  en ( ) yzzyyzxzxyzxyxyz =−−⇒++=  
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Entonces ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ⇒+++−≥+⇒+−≥+ 222 zyzyyz2yzzyzyyzzy  

( ) yzz2y20yzz2y2yz ≥+⇒≥−+⇒  si 0yz ≠ . Como z,y  tienen el mismo 
signo y 0yzz2y2 >≥+  entonces ambas son positivas. Sea 1zy ≥≥  sin pérdida 
de generalidad. 
Supongamos primero que ( ) z3y32zyz25z ≥≥−≥⇒≥  ¡contradicción! Luego 

4z1 ≤≤ .  
Si zyzyxyxy1z −=⇔++=⇒=  

Si ( ) ⇔−⇔−−+−⇔+−⇔+−−⇒= 42y2y2y2y2y2y2y2yy22z  

{ } { }6;4;3;2;1;0;2y4;2;1;0;1;2;42y −∈⇔−−−∈−  pero como 2zy =≥ , cuando 
sustituimos cada valor, para zyyz2y +=⇒= ; 
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Si { }6;5;4;3y3y6y36y23z ∈⇒≥≥⇒≥+⇒=  probando todos los valores 
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Si 4y4y48y24z ≥≥⇒≥+⇒= . Cuando 2
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Faltaría analizar qué sucede, primero si 0z =  (lo asumimos como mínimo entre z,y ): 
xy0 =⇒  y segundo si 0yz0yzzyyz ==⇒=⇒+= . Finalmente las soluciones 

son ( )y;y;1 −  con Zy ∈ , ( ) ( ) ( )3;3;3;2;4;4;2;3;6  y ( )y;0;0  con Zy ∈  y todas sus 
reordenaciones.  
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