Problema 60, propuesto en la Escuela Especial de Ingenieros de Montes,
1942.

Resolver en |os numeros enteros |a ecuacion

XyzZ =Xy +Yyz+zX

Solucion de Andrés Sanchez Pérez, La Habana, Cuba.

Como tengo tres variables, a menos 2 tienen e mismo signo. Sean estas
y,zb yz3 0. Despgando x en xyz=xy+yz+zxb x(yz-y- z)=yz

:L i -y-171 -1= y+z ié
P x oy 2 S yz-y-z'0. x-1 m también es entero.
Entonces ly+22 lyz- (y+z)p (y+2z) 2 (yz)’ - 2yz(y+2)+(y+2z)* P

b yz2y+2z-yz)3 0b 2y+2z% yzsi yz* 0. Como y,z tienen el mismo

signoy 2y +2z3 yz >0 entonces ambas son positivas. Sea y 3 z3 1 sin pérdida

de generalidad.

Supongamos primero que z3 5p 2z3 y(z- 2)3 3y 3 3z jcontradiccion! Luego

1£z£4.

S z=1b xy=xy+y+zU y=-z

S z=2p 2y-y-2y+20 y-2y+20 y-dy+2-(y-2)0 y- 240

y- 21 {- 4-2-10124 0 yi {- 2012346} pero como y3 z=2, cuando

sustituimos cada valor, para y=2b yz=y+z;

233 2x4 2>6

Xl = = ’ 2 = = 3 = :3
2X3- 3-2 2x4- 4- 2 2X6- 6- 2

Si z=3pb 2y+633ypb 63 y33p yi {34;5;6} probando todos los valores

X, :L:&'XS :3—x4'l' Z; X, :3—)6'[ Zx, :A:Z
33- 3-3 3x4- 4-3 36-5-3 36-6-3

_aa

4x4- 4- 4

Faltaria analizar qué sucede, primero si Z =0 (lo asumimos como minimo entre y,z):

P O0=Xy ysegundosi yz=y+zb yz=0P z=y=0. Finamente las soluciones

son (Ly-y) con yT Z, (6:32):(442);(339 y (G:0y) con yi Z y todas sus

reordenaciones.

Siz=4p 2y+83 4yb 43 y3 4 Cuandoy=z=4P X,=
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