VI dinpiada Bal cani ca Juni or (2002)
Problema 1. Sea ABC un triangulo isoOsceles, con

AC=BC, y sea P un punto de su circunferencia
circunscrita, situado en el arco AB que no contiene a C.

Sea D el pie de la perpendicular trazada desde C a la
recta PB.

Denostrar que PA+PB=2xPD.
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Solucion 1
Consideremos sobre la prolongacion de PB el punto E tal que BE =PA.

Los triangulos CAP y CBE son iguaes porque BE =PA (por
construccion), CA=CB (por hipo6tesis) y DCAP =BDCBE (pues ambos son
suplementarios del BPBC).

Por tanto, CP=CE.

Asi, pues, DCPE esisoscelesy, en este triangulo, el punto D, como pie de
la atura correspondiente al vértice C, es el punto medio de su base PE.
Por consiguiente,
2XPD=PE=PB+BE =PB+PA .
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Solucién 2

Sea M € punto medio de AB y Q el punto de interseccion de CP y AB.
Pues



bAPC = DABC = BCAB = DCPQ,

por inscritos DABC por inscritos
en el miamo isosceles en el mismo
arco arco

los triangulos AQC y PAC, asi como los BCQ y PCB, son semejantes. Por
tanto,

PA_PC _ PC_PB _ PA+PB _PA+PB _ PA+PB
AQ AC . BC QB ,iecdcas AQ+QB AB  inicen 2XAM
hipétesis delas del puntoM
proporciores
de donde
PA+PB= 2% 0

También son semejantes los tridngulos rectangulos AMC y PDC ; por
tanto,
PD _AM

PC AC

_ AM ®PC
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PD

Sustituimos este Ultimo resultado en (1) y se obtiene la relacion pedida




