
Problema 66 
 
 Si a  y b  son números positivos tales que 233 =+ ba , demostrar que  
 

( ) ( )1515121299 285 bababa ++≥+++  
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 Si ponemos 3ax = , 3by =  entonces 2=+ yx  y, consiguientemente, 

( ) xyyxyx 22 2222 ++=+=  
de donde 
 xyyx 2422 −=+ , (1) 

 
( ) ( )yxxyyxyx +++=+= 32 3333  

de donde 
 xyyx 6833 −=+ , (2) 
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de donde 
 2244 21616 yxxyyx +−=+    (3) 
y 
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de donde 
 2255 104032 yxxyyx +−=+  (4) 
 
 
 Ahora, en función de x , y ,  la desigualdad propuesta se escribe 

( ) ( )554433 285 yxyxyx ++≥+++  
que, habida cuenta de (2), (3) y (4)  se convierte en  

016610 22 ≤−+ xyyx   
cuya validez se establece inmediatamente sin más que tener en cuenta que siendo 
x , y  números positivos de suma constante e igual a 2,  el producto xy  es 
máximo cuando dichos números son iguales, esto es: 

1≤xy    verificándose la igualdad cuando 1== yx . 
 Entonces, en efecto,  

0161611016610 222 =−⋅+⋅≤−+ xyyx  
y la demostración es completa. 
 Se verifica la igualdad si y sólo si 1== yx , es decir, sólo cuando 1== ba . 
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