Problema 69

Encontrar todos los nidmeros naturales x, y, z mayores que cero,
tales que
1+2°3 = 7°

Solucién de Miguel Amengual Covas, Cala Figuera, Mallorca, Espania.

Pues z esimpar, porque z* esimpar, puede escribirse enlaforma 2k+1
donde k es un nimero natural igual 0 mayor que 1y la ecuacion dada se escribe
entonces en laforma

2723 =k(k+1).

Uno de los numeros k y k+1 es par, luego debe ser x- 231 y, habida
cuenta que k y k+1 son primos entre si por ser himeros consecutivos, resultan,
por la unicidad de la descomposicion de un nimero en producto de factores
primos, |os dos siguientes casos:

1. 2¢*=k y 3=k+1, dedonde 3’- 2¥* =1.
Pues las Unicas soluciones (n, m) en nimeros naturales mayores que
cero de la ecuacion 3'- 2" =1son (1,1) y (2,3) [1, problema 5/155],

obtenemos

(y.x-2) = (1.1), (2.3)
de donde
x=3, y=1queimplican z=5

x=5, y=2 queimplican z=17.

2. 2°?=k+1y 3 =k, dedonde 2%- 3 =1.
Pues la tnica solucion (m, n) en nimeros naturales mayores que cero
de la ecuacion 2"-3"'=1es (2,1) [1, problema 5/154], obtenemos
(x- 2,y)=(2,1) de donde
x=4, y=1queimplican z=7 .

L as soluciones pedidas son, pues, las tres siguientes:
(xy.z) = (315), (417), (5217)
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