Problema 80
Propuesto por Juan Bosco Romero Méarquez, Avila, Esparia.
Caracterizar e tridngulo ta que sus medianas y € inverso de sus aturas

correspondientes son proporcionales.

Solucién de Daniel Lasaosa Medarde, Pamplona, Esparia.
S son proporcionales sus medianas y e inverso de sus alturas correspondientes,
también lo seran los cuadrados de las mismas, es decir, [lamando h,, h,, he a las
longitudes de las alturas desde los vértices A, By C, y m,, my,, m. alas longitudes de las
medianas desde A, B y C, respectivamente, se tiene que la condicion del enunciado se
puede escribir como

m’h’=m’h’ =m’h’,

ab’+c® a’0S® a*+a’® b°0S* _am’+b® cf6S°

S 2 apal § 2 apm § 2 apa

donde se ha aplicado el teorema de la mediana, y S es la superficie del triangulo.

Simplificando la anterior ecuacion, setiene:

Sab’+c’ 10_Sa’+a’ 10_S am’+b’ 10,

8¢ & 25 8& ¥ 25 8& & 2,

b’+c* _c*+a®> _a*+b’
a2 P
De laprimeraigualdad se deduce

0=a’- b*+a%c?- b? 2=(a2_ bz)(a2+b2+cz),

es decir, a’=b?, 0 a=b. De la segunday de forma similar se deduce que b=c. Luego el

tridngulo considerado es equil atero.
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