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Solucién a dos de los cinco problemas rumanos

N° 18.2:

Hallad las cifras a y b para que d nimero ( esrito en € sissema decimal )
543ab2 sea divisible por 42.

Solucioén:

Sea P =543ab2 = 42k,k1 [ . Los vaores minimo y méximo en los que oscilaraP
se produciran, respectivamente, cuando

a=b=0® 543002
a=b=9® 543992
543002 £ 42k £ 543992 ® 12929 £ k £ 12952

por lo que tenemos 12952 - 12929 + 1= 24 posibles valores parak, y podemos dar
unasolucion generd paraP. S k =12929® P =543018

P =543018+42t,t1 [ ,0£t £ 23

Y de estareacion debemos buscar los valores de P acabadosen 2.
P = 4212929 +1)

S P acabaen 2, necesariamente laexpresion f (t) =12929+t hadeacabaren16
6. El siguiente cuadro de valores nos da todas las soluciones a problema:

t P a b
2 543102 1 0
12 543522 5 2
22 543942 9 4
7 543312 3 1
17 543732 7 3




N° 18.5:

Halla una terna de enter os positivos (x,y,z) que cumplan:
X2 +y? +2% =417
Solucion:

A priori, la ecuacion diofantica no lineal parece de dificil solucion. Sin embargo,
realizando los cambios siguientes

x = 41%a y =41°b z=41°
el problema ofrece un resultado rapido.

X2 +y?+22=41° B (41°8) +(41%) +(4°c) =41
417 (a® +b*+c?) =41° P @ +b? +c? =41

Unaternavdidaes (ab,c)=(1,2,6)

Lasolucionserd  (x,y,z) = (41°,2>4F,6>42°)

Puesto que no debemos olvidar la simetria de dichas soluciones, € conjunto
completo de soluciones se reflgja en €l siguiente cuadro:

X y z
471° 2x41° 6>41°
6>41° 41° 2x41°
2x41° 641° 41°
2x41° 41° 6>41°
6>41° 2x41° 41°
41° 6>41° 2x41°

Unasegundaternavélidaes: (a,b,c) =(4,4,3)
Lasolucionserd  (x,y,z) = (4>41°,4x4 £, 3:41°)

X y z

4x41° 4x41° 3x41°
4x41° 3x41° 441°
3x41° 4x41° 4x41°
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