Problema 93
Propuesto por Laurentiu Modan, Bucarest, Rumania.

Se consideran las sucesiones (X,),(Yn) definidas por las recurrencias
% =2
i
% = 2%, 43
i %=1
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TYn= Yot yn-l2 +1

Calcular, s existen, los limites

lime L 0 X,
m .
n®¥g Xnyng n®¥|n(yn)

Solucién de Daniel Lasaposa Medarde, Pamplona, Navarra, Espafia.
Es trivial demostrar por induccién que x,=2". Esto es obviamente cierto paran=1, y S
es cierto para n=m, entonces

X ., =2% =2X" =2
Se puede también demostrar facilmente por induccién que 2"- 13y,3 2" ! para todo n.
Las desigualdades se cumplen trivialmente para n=1, y s se cumplen para n=m,

entonces
Vi = Yoo T Yir” #1> Yoo |V = 2%, 3 2027 =27 = 207
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Entonces,
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Pero 2" diverge mucho més rapido que n, y no existe e limite de x,/In(yn) (Ia sucesion

tiende ainfinito).
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