Problema 112

Solucion de Miguel Amengual Covas, Cala Figuera, Mallorca, Esparia.

La condicién a’+b*+c*=0 reduce la identidad
(a+b+c)’=a*+b*+c*+3(a+b)b+c)c+a) alaigualdad
(a+b+c)’ =3(a+b)b+c)c+a)
la cual implica a+b=#0, b+c=0, c+a=0 y a+b+c=0. (En efecto, si, p. e.,

a+b=0 resultaria ¢*=0 o, equivalentemente, c=0 que es contrario a la
hipdtesis).

A su vez,
a’+b*+c’ =0 -a’=b+c?
=(b+c ( ? —bc+c? )
= b+c[(b c) +bc]

y siendo, segun se ha visto, b+c =0, obtenemos

3
b-cf+bc=—o
(b—c)* +bc "

3 2
(b-c+a)o-ca)be=(b—cf —a? o=~ g7 - ~2(a+D+C)
b+c b+c

y, por sustitucion,

> (b—c)* +bc B a_ .

ciclica (b_C + a)(b—c—a)+ bc B clonea a+b+c
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