Problema 125

Si a; b; ¢ son estrictamente positivos, demostrar que

2 2 2
abcg\/(a brbeve a) Sl(a2b+b2c+cza)
3 3

Solucion.
Aplicando la desigualdad MAG a los nimeros a’b, b°c, ¢’a ; obtenemos

2 2 2
a‘b+b°c+ca_ 3333
- > 3 a3b3c3

3
que operada queda en la forma

a’b+b’c+c’a>3abc (1)

multiplicando los dos miembros de (1) por abc y despejando abc resulta

\/abc (azb +bic+ cza)
abc <

3
que es la desigualdad de la izquierda.
Si ahora multiplicamos los dos miembros de (1) por ab+b*c+c?a y dividimos por 9 resulta
(a®0+b%c+ cza)2 abc(a’h+b’c+c’a)
>
9 3
y extrayendo la raiz cuadrada resulta la desigualdad de la derecha:

2 2 2
\/(a b+bie+ca) sl(a2b+b2c+cza)
3 3
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