José Carlos Garcia Barro

Problemas para los mas jévenes (24.3).

Se considera el tridngulo isésceles ABC con AB = AC. Sea D el punto medio del lado BC,
M el punto medio del segmento AD y N el pie de la perpendicular trazada desde D a BM.
Demostrar que ZANC = 90°.

Solucién:

Demostremos en un principio que los tridangulos AAMN y ACDN son semejantes.

El angulo ZCDN coincide con el dngulo ZAM N, pues una recta forma con otra un dngulo igual al que
forman sus respectivas perpendiculares (observar que CD 1AM, al ser AM la altura del tridngulo sobre

la base CB, y DN LMN, por construccién).

Ademas, los lados AM, M N son proporcionales a C'D, DN, respectivamente.

Llamando h a la altura AD, y a a la base C'B, tenemos, por un lado,

AM _ h/2

CD a/2 a’
y, por otro lado, al ser AMDN y AM BD tridngulos semejantes por tener sus dangulos iguales,

M =tanZMDN = tan ZMBD = h—/Q = ﬁ
DN a/2 a

Asi, los tridngulos AAMN y ACDN son semejantes y, por tanto, los dngulos ZANM y ZCND son

iguales. Finalmente, obtenemos

LANC = LMNC+ LANM = LZMNC + ZCND = ZDNM = 90°.
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