
Resolución de Problemas  Rafael Arias 

PROBLEMA 133 – REVISTA DE LA O.E.I. 

ENUNCIADO 

Probar que si , y 0>≥ ba 0>λ , entonces se verifica ( ) 2221 aabab λλλ ≤≤−+ . ¿Cuándo 
se alcanza la igualdad? 

 

SOLUCIÓN 

Es inmediato que . 22 aabb λλλ ≤≤

( ) ( ) ( )22222221 abababbab −+≤−+=−+ λλλ .  porque . Por 
lo tanto, . Luego 

22 abab ≤⇒≤ 0>≥ ba
022 ≤− ab ( ) ababab λλ ≤−+ 22 . 

Es consecuencia entonces que ( ) 2221 aabab λλλ ≤≤−+ . 

2aab λλ =  si y sólo si . ba =

Supóngase ( ) . Es sabido que abab λλ =−+ 221 ( ) ( )22221 ababab −+≤−+ λλ . Luego 
. Como se cumplen a la vez  y , 

es inmediato que . Por ser  y b  estrictamente positivos, se concluye que . 
( ) 222222 0 baabababab ≤⇒−≤⇒−+≤ λλ 22 ba ≥ 22 ba ≤

22 ba = a ba =

Por lo tanto, para que se cumpla la igualdad, deben ser iguales los términos  y b . a



RReevviissttaa  EEssccoollaarr  ddee  llaa  OOlliimmppííaaddaa  IIbbeerrooaammeerriiccaannaa  ddee  
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