
Problemas de nivel medio y de Olimpiadas (28) 
 
 (URSS 1973) Una circunferencia Γ es tangente, 
respectivamente en A y B  a dos semirrectas de origen O. 
La paralela a OB  trazada por A vuelve a cortar a Γ en C . 
El segmento OC  vuelve a cortar a Γ en E . Las rectas AE  y 
OB  se cortan en K . 
 Demostrar que K  es el punto medio del segmento .OB  
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 Los triángulos AOK  y OEK  son semejantes porque tienen común el 
ángulo en K  y, además, EOKCOKACOACEOAEOAK ∠=∠=∠=∠=∠=∠  (se 
sigue la penúltima igualdad al ser OBAC  y los ángulos ACO  y COK  alternos 
internos). Por consiguiente, OKKEKAOK :: = , esto es, KAKEOK ⋅=2 . 
 Por otra parte, el teorema de la potencia de un punto respecto de una 
circunferencia aplicado a K  y Γ  da KAKEKB ⋅=2 . 
 El resultado es 22 KBOK = , de donde KBOK =  y, al estar O , K , B  
alineados, concluímos que K  es el punto medio del segmento OB . 
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