Problemas de nivel medio y de Olimpiadas 31
Algunos problemas bilgaros

BULL. Sea H el ortocentro del triangulo acuténgulo ABC. Probar que los
puntos medios de AB, CH y el punto de interseccién de las bisectrices interiores
de los dngulos CAH y CBH estén alineados. (Danyo Danev)

BUL2. Sean a # f las raices de la ecuacién 22 + px + ¢ = 0. Para cada
entero positivo n ponemos

Gp =
a) Hallar todos los p y ¢ tales que

Api1Gni2 — Apanyg = (—1)" para todo n > 1.

b) Probar que para esos p y g, se verifica a,, + an+1 = an42 para cualquier
n > 1,y si 3 divide a n, entonces a,, es un nimero par. (Lyubomir Davidov).
BUL3.Hallar todos los nimeros reales x tales que

tan (33 ). tan (g3  tan (5 + o)
an 12 x),tan 127an 12 x

formen (en algin orden) una progresién geométrica. (Nikolai Nikolov, Ves-
selin Drensky)
BULA4. Hallar todos los nimeros reales m tales que la ecuacién

(m2—2mx—4(m2+1)) (m2—4m—2m(m2+1)):0

tiene exactamente tres rafces reales distintas. (lvan Landgev)

BULS5. Sea F' un punto de la base AB del trapecio ABC'D tal que DF' = C'F;
sea = AC N BD; y 01,05 loscircuncentros de los tridngulos ADF y FBC,
respectivamente. Demostrar que FE L O102.(Nikolai Nikolov)
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