Problema 27 .-

(propuesto por el Prof. Laurentiu Modan, Universidad de Bucarest)

En el triangulo ABC, consideremos A’, el punto medio de BC; el ortocentro H y el punto D,
diametralmente opuesto a A en la circunferencia circunscrita a ABC.

Si J es el punto medio de HD, demostrar que H, J, A’y D estan alineados.

Dem.-

Si AH corta al lado BC en M, y a la circunferencia en H', entonces HM = MH'.

Esto es debido a la congruencia de los
triangulos rectangulos en M, HMC y

A
H'MC ya que tienen el lado comin MC,
y ademas son iguales los angulos HCM
y MCH', por ser ambos iguales al
angulo BAH'.
Como el triangulo HH'D es rectangulo
en H' ya que AD es un diametro de la
circunferencia de centro O, resultara
gue el lado MJ es la paralela media del
\ lado DH'. Si trazamos ahora la paralela
4 media por J respecto al lado HH', esta
linea al ser perpendicular al lado DH',
% cuerda de la circunferencia de centro O,
H

pasara por este punto y también por el
punto medio de la cuerda BC, por ser
ésta también paralela al lado DH'. En
definitiva, el punto J y el punto A', punto
medio del lado AB, son el mismo.

Asi se verifica que, en efecto, los puntos H, J= A'y D son colineales, siendo ademas
J=A’, el punto medio entre D y H.

Saludos de F. Damian Aranda Ballesteros.
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