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1. a) Témse duas sucessdes, cada uma de 2003 inteiros consecutivos, e um tabuleiro de 2
linhas e 2003 colunas

Decida ® € sempre possivel distribuir os nimeros da primeira sucessdo na primeira
linha e os da segunda sucessdo na segunda linha, de modo que os resultados obtidos ao
somar os dois nimeros de cada coluna formem uma rova sucesséo de 2003 nimeros
CONSecutivos.

b) E se trocassemos 2003 por 2004?

Tanto em a) como em b), s a resposta for afirmativa, explique como distribuiria os
nuimeros, e se for negativa, justifique o porqué.

2. SgamC e D dois pontos da semicircunferéncia de diametro AB tais que B e C estédo em
semiplanos distintos em relacdo a recta AD. Denotemos por M, N e P os pontos médios
de AC, DB e CD, respectivamente. Sejam Oa e Og 0s circuncentros dos triangulos ACP
e BDP. Demonstre que as rectas OaOg e MN sdo paralelas.

3. Pablo copiava o seguinte problema:
Considere todas as sucessdes de 2004 NUMeEros reais (Xo, X, ,% .-+ %003 )
tais que
% =1,
0Ff x £ 2%,
Of x, £2X,

O £ X2003 £ 2)(2002 )
Entre todas estas sucessies, determine aquela para a qual a expressao
seguinte assume 0 seu maior valor: S=---.

Quando Pablo ia copiar a expressdo S, apagaram o quadro. SO conseguia lembrar-se de
gue Seradaforma

S:ixl X £ 2 X0 F Xoggs s
onde o Ultimo termo, X,..,, tinha coeficiente +1, e os anteriores tinham coeficiente +1

ou —1. Demonstre que Pablo, apesar de réo ter o enunciado completo, pode determinar
com certeza a solucéo do problema.

Duragéo: 4%horas
Cada problema vale sete pontos Verséo em portugués



